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. Hany olyan 6-ra végz6dd négyjegyi szam van, amely oszthaté 3-mal?
. Mennyi azoknak a haromjegyi szamoknak az Osszege, amelyeknek minden jegye paratlan?

. A tébldra felirtuk a 0-t6l 2003-ig terjedd egész szdmokat (tehdt Osszesen 2004 db szdmot).Mekkora a tdbldn 1év§

szamjegyek Osszege?

Hény olyan négyjegyli egész szam van a tizes szamrendszerben, amelyben szerepel a 0 és az 1 szamjegy is?

. Mennyivel t6bb hatjegyll szdm van a tizes szadmrendszerben, mint a harmas szdmrendszerben?

. Mennyivel tobb legfeljebb Gtjegyii szam van a nyolcas szamrendszerben, mint a hatos szamrendszerben?

Tekintsiik a csupa l-es vagy 2-es szdmjegyet tartalmazé n-jegy(l szdmokat! Ezen szdmok koziil (adott n érték esetén)
Aj-nel jeloljiik azoknak a szdmé&t, amelyek azonos szamu 1-es és 2-es szamjegyekbdl allnak, B,, pedig legyen azok szadma,
amelyek tobb 1-est tartalmaznak, mint 2-est. Van-e olyan érték, amelyre A, = B,,?

. Hany olyan négyjegyli egész szam van a tizes szamrendszerben, amelyben szerepel a 0 és az 1 szamjegy is?

. Hany olyan legfeljebb 5 jegyti, 5-tel nem oszthatd természetes szdm van, amelynek minden jegye prim?

Hény olyan 6tjegy(i szam van, amelyben van ismétlodé szamjegy?

Egy kalapban 2002 cédula van az 1,2, 3, ...,2002 szamokkal. Hényat kell becsukott szemmel kihtiznunk, hogy biztosan
legyen koztiik két olyan szdm, amelyek Gsszege oszthat6 5-tel?

1990 papirlapra rairtunk 1-1 szdmot. Mutassuk meg, hogy kivalaszthaté 45 lap dgy, hogy vagy mindegyikre azonos,
vagy mindegyikre kiilénb6z6 szam van irval

Igazoljuk, hogy 102 darab pozitiv egész szam koziil kivalaszthato kett6 ugy, hogy azok kiilonbsége vagy Osszege oszthaté
200-zal!

Mely x,y, z raciondlis szamok esetén lesz az alabbi kifejezés értéke racionalis?

R S
(x—y)? (y-2)* (2-2)

Négy valds szambdl paronként kéttagu Osszegeket képziink.A hat Gsszeg koziil négy darab raciondlis, ketto irraciondlis.
Bizonyitsd be, hogy ekkor az eredeti négy szam Gsszege racionalis!

Bizonyitsuk be, hogy ha az z és y valds szdmokra igaz, hogy az x + y + zy raciondlis szam, z* + y* pedig irracionalis
szam, akkor xy csak irraciondlis szam lehet.

a) x és y olyan valds szdmok, hogy = + y és x — y is raciondlis. Igaz-e, hogy ekkor x és y is raciondlis?
b) z és y olyan valds szdmok, hogy az = + y és xy is raciondlis. Igaz-e, hogy ekkor = és y is raciondlis?
¢) Milyen (x;y) szdmpdr esetén teljesiil?

(V18 —4)z + (V8 — 2)y = V50 — 8

Adjon meg olyan rq;rq;r3 racionalis szamokat, amelyekre igaz, hogy

1
=71 +72V2+73V6

1+vV2+3

a) Haa =14 2v/3, és b =1 — 2v/3, mutassuk ki, hogy a + b, a - b és a® + b® racionalis szdmok.
b) Legyen a,b € R \ {0} tgy, hogy a +b € Q és a-b € Q\{0}. Mutassuk ki, hogy % + 75 € Q.

a) Ha a,b € R, gy hogy a + b = 2, akkor mutassuk ki, hogy

Va2 +8b+ /b2 +8a > |a — b

b) Keressétek meg azokat az (m,n) € IN x IN szampdrokat, amelyre v/m?2 + 8n és v/n? + 8m egyidében raciondlisak.

a/3+b
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Az a,b, c olyan pozitiv egészek, amelyekre az bite tort értéke raciondlis szdm. Bizonyitsuk be, hogy &ttt

a+b+c

egész
szam!

Melyik az a legkisebb pozitiv egész, amelyik nem allithaté el két pozitiv raciondlis szam négyzetének Gsszegeként?

Igaz-e, hogy négy irraciondlis szam kozott mindig van harom olyan, melyek Osszege is irracionalis szam?



