10.

. 2005

Az ABC héromszog oldalai AB = 42, BC = 40 és CA = 26. frjunk téglalapot a haromszogbe tgy, hogy a téglalap
egyik oldala illeszkedjen a haromszog AB oldaldra, mésik két csicsa pedig a haromszog CA, illetve BC oldalédra essen.
Tekintsiik az igy beirhaté téglalapok koziil a legnagyobb teriilet{it! Mekkordk ennek a téglalapnak az oldalai? (16p)

. 2005 oktober

a) A KLMN derékszogli trapéz alapjai KL = 2-v/12 és M N = 3-v/7hegység hossziak, a derékszogii szér hossza 10-v/2
egység. A trapézt megforgatjuk az alapokra meréleges LM szar egyenese kortil. Szamitsa ki a keletkezett forgastest
térfogatat! (w két tizedesjegyre kerekitett értékével szédmoljon, és az eredményt is {gy adja meg!)(4p)

b) Az ABCD derékszogii érintétrapéz AB és CD alapjai ( AB>CD ) hosszdnak osszege 20. A beirt kornek az alapokra
nem merdleges AD szdrral vett érintési pontja negyedeli az AD szdrat. Szamitsa ki a trapéz oldalainak hosszat!(12p)

. 2006 februar

Az ABCD trapéz parhuzamos oldalai AB és CD, és AB >CD. A trapéz atléinak metszéspontja K. Az ABK hédromszog
AB oldaldhoz tartozé magassaga kétszerese a CDK hédromszog CD oldaldhoz tartozé magassidganak. Jelolje T az ADK
haromszog tertiletét. Hanyszorosa az ABCD trapéz teriilete T-nek? (16p)

2006 majus

A PQRS négyszog csicsai: P(3;—1), Q(1;3), R(—6;2) és S(—5;—5). Dontse el, hogy az aldbbi hdrom &llitds koziil
melyik igaz és melyik hamis! Vélaszait indokolja, tdmassza ald szamitasokkal!

a) A allitds: A PQRS négyszognek nincs derékszoge. (4p)

b) B allitds: A PQRS négyszog hirnégyszog.(4p)

c) C allitds: A PQRS négyszognek nincs szimmetriacentruma.(5p)

. 2006 maJus

Az ABCDABCD téglatestben gy jeloltiik a csucsokat, hogy az ABCD alaplappal egybevédgd lapon az A csticsot az
A-val, a B cstcsot a B-vel, a C' csticsot a C-vel, a D csticsot a D-vel kosse ossze él. Tudjuk, hogy a DAD $z06g 45°-0s,
a BAB $70g 60°-0s.

a) Mekkora a BAD szdg koszinusza? (6p)

b) Mekkora az ABAD tetraéder térfogata, ha a téglatest legrovidebb éle 107(4p)

¢) Mekkora az AAD és az ABD sikok hajlasszoge? (6p)

2006 oktéber

Egy hirnégyszog harom szogérdl tudjuk, hogy mértékiikk ardnya 7 : 6 : 8.

a) Mekkorak a hirnégyszog szogei?(13p)

Matematika 6ran, miutdn minden didk megoldotta a feladatot, harom tanulé a kovetkezoket allitotta:
Zs6fi: A hurnégyszog minden szdge egész szam.

Peti: A hurnégyszognek van derékszoge.

Kata: A hurnégyszog egyik szoge 110°-nél is nagyobb.

b) A harom tanulé allitdsa koziil melyik igaz a feltételnek megfelelé hirnégyszogre?(3p)

2007 majus

Az ABC derékszogi haromszog BC befogéjanak hossza 18 cm, a CA befogdjanak hossza 6 cm.

a) Mekkordk a hdromszog hegyesszogei?(3p)

A BC befogé egy P belsd pontjat osszekotjiik az A csicesal. Tudjuk még, hogy PB = PA.

b) Milyen hosszi a PB szakasz?(6p)

Allitsunk meréleges egyenest az ABC haromszog sikjara a C pontban! A merdleges egyenes D pontjara teljesiil, hogy
CD hossza 15 cm.

¢) Mekkora az ABCD tetraéder térfogata?(4p)

. 2007 oktéber

Egy csalddnak olyan téglalap alaku telke van, melynek két szomszédos oldala 68 m, illetve 30 m hosszi. A telek egyik
sarkandl ugy rogzitettek egy kerti locsol6 berendezést, hogy a telek rovidebb oldalatél 4 m-re, a vele szomszédos oldaltél
3 m-re legyen. A locsolé berendezés korbe forgéd locsoléfeje azt a részt 6ntozi, amely a rogzités helyétél legaldbb 0,5
m-re, de legfeljebb 4 m-re van. A telek mekkora teriiletli részét 6ntozi a locsolé berendezés, és ez hény szazaléka a telek
teriiletének?(11p)

. 2007 oktéber

Az ABC haromszog koriilirt korének sugara 26 cm, BACZ = 60°.

a) Szamitsa ki a BC oldal hosszat!(4p)

b) Hany fokos a hdromszog mdsik két szoge, ha az AC oldal b cm, az AB oldal pedig 3b cm hosszisagi?(12p)
A keresett értékeket egy tizedes jegyre kerekitve adja meg!

2008 majus

4
Egy haromszog két oldalegyenese: az x tengely, valamint az y = g:v egyenletli egyenes. Ismerjiik a haromszog beirt
korének egyenletét is: (z—4)%4(y—2)> =4 . [rja fel a haromszég harmadik oldalegyenesének egyenletét, ha a hdromszog

egyenld szdrt, és a) az alapja az x tengelyre illeszkedik;(7p)
b) az adott oldalegyenesek a hdromszog szaregyeneseil(9p)



11. 2008 majus
Kléri teasiiteményt siitott. A meggyturt tésztat olyan téglatest alakira nytujtotta ki, amelynek a feliilrél 1athaté lapja
30cm x 60cm méretii téglalap. Majd egy henger alaku szaggatéval (hatérold korének sugara 3 cm) korlapokat vagott ki
a tésztabol. Ezutan a korlapokbdl eloszor holdacskakat vagott le tigy, hogy a szaggatd hatarold korének koézéppontjat
a mar kivagott korlap kézéppontjatdl 2 cm tdvolsdgra helyezte el, és igy vigott bele a korlapba. (Minden bevagdsndl
csakis egy korlapot végott ketté.) Miutdn minden kérlapbdl levdgott egy holdacskét, a korlapokbdl visszamaradt részek
mindegyikébdl, egy mésik szaggatoval, kivagott egy-egy lehet6 legnagyobb korlap alaku siiteményt.

a) Hany cm? teriilet(i egy holdacska feliilrél lathaté feliilete? (Az eredményt egy tizedes jegyre kerekitve adja meg!)(11p)
Klari a holdacskak és a kis korlapok elkészitése utan visszamaradt tésztat ismét Osszegyurta, majd ugyanolyan vastagsagira
nyUjtotta ki, mint az elsd esetben, de most négyzet alaku lett a kinyudjtott tészta.

b) Hany cm hosszt ennek a négyzetnek az oldala, ha Kldri a 30cm x 60cm-es téglalapbdl eredetileg 50 darab 3 cm sugari
korlapot szaggatott ki? (Az eredményt egészre kerekitve adja meg!)(5p)

12. 2008 oktéber
Az ABC haromszogben AB = 2, AC =1, a BC oldal hossza pedig megegyezik az A csiicsbdl indulé siilyvonal hosszaval.
a) Mekkora a BC oldal hossza? A hossz pontos értékét adja meg!(9p)
b) Mekkora a hdromszog teriilete? A teriilet pontos értékét adja meg!(5p)

13. 2008 oktdber
Az ABCDE szabélyos négyoldalu gula alaplapja az ABCD négyzet. A gila alapéle 28 egység hosszi. Legyen F a CE
oldalélnek, G pedig a DE oldalélnek a felezépontja. Az ABFG négyszog teriilete 504 teriiletegység. Milyen hosszi a
gula oldaléle?(16p)

14. 2009 majus
Egy négyzet alapt egyenes hasdb alapéle 18 egység, testatléja 36-v/2 egység.
a) Mekkora szOget zér be a testatlé az alaplap sikjaval?(3p)
b) Hany teriiletegység a hasdb felszine? (A felszin mérészamat egy tizedesjegyre kerekitve adja meg!)(4p)
c) Az alapél és a testatld hosszat, ebben a sorrendben, tekintsiik egy mértani sorozat elsé és negyedik tagjanak! Igazolja,
hogy az alaplap 4tlgjanak hossza ennek a sorozatnak mdsodik tagja!(4p)

15. 2009 majus
a)Egy derékszogli hdromszog egyik oldalegyenese valamelyik koordindtatengely, egy maésik oldalegyenesének egyenlete 2x
+y =10, egyik csicsa az origé. Hany ilyen tulajdonsdgi hdromszog van? Adja meg a hidnyzé csicsok koordinatdit!(6p)
b) Jelolje e azokat az egyeneseket, amelyeknek egyenlete 2x + y = b, ahol b valds paraméter. Mekkora lehet b értéke,
ha tudjuk, hogy van kozos pontja az igy megadott e egyenesnek és az origd kozépponti, 4 egység sugari kornek?(8p)

16. 2009 majus
A K kozéppontu és R sugard kort kiviilrdl érinti az O koézéppontu és r sugartd kor (R > 7). A KO egyenes a nagy kort A
és E, a kis kort E és D pontokban metszi. Forgassuk el a KO egyenest az E pont koriil a hegyesszoggel! Az elforgatott
egyenes a nagy kort az E-t6l kiillonbozé B pontban, a kis kort C pontban metszi.
a) Készitsen dbrét! Igazolja, hogy az ABDC négyszog trapéz!(5p)
b) Igazolja, hogy az ABC haromszog teriilete t = R-(R + r)- sin 2a!(7p)
¢) Mekkora « szognél lesz az ABC héromszog teriilete maximélis, adott R és r esetén?(4p)

17. 2009 oktéber
Istvan 6rommel mesélte Péter baratjanak, hogy egy négyszog alaku telket vett, amire majd hazat akar épiteni. El-
monddsa szerint a négyszog egyik szoge derékszog, és az ezt kozrefogé mindkét oldal 20,0 m hosszi. A telek mésik két
oldala is egymaéssal egyenld hosszt, ezek 120 © -os szoget zdrnak be.
a) Hany méter hosszi drét sziikséges az iires telek bekeritéséhez?(4p)
”Mekkora hézat szeretnél rd épiteni?” - kérdezte Péter. ”Négyzet alapt sarokhézat, és koriilbeliil 100 m? alapteriiletfit.
Ijgy gondoltuk a parommal, hogy a hézat a derékszogi sarokba épittetjik” -valaszolt Istvan. ”"Ha jol képzelem el a
telek alakjat, akkor az nagyon furcsa alaku lehet. Oda még egy kis fahaz sem fér el” -szélt nevetve Péter.
b) Rajzolja le, hogy milyen alaki az Istvén altal megvett telek, és milyennek képzelte el Péter!(2p)
c) Legfeljebb mekkora alapteriiletii, négyzet alapi sarokhdz férne el a telek derékszogli sarkaba az egyik és mekkora a
mésik esetben? (Valaszat m?-re kerekitve adja meg!)(7p)

18. 2007 maj / 9; 2010 maj 7/9; 2010 okt /3; 2011 maj /6



